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The Impact of a Proposed 
Strategy for Teaching Number 

Theory according to the 
Theoretical Proof Model 

Applied on the Achievement of 
Students of the College of 

Basic Education 
A B S T R A C T   
 

The research aimed to identify the impact of a 

proposed strategy based on the model of theoretical 

proof on the achievement of first-grade students in the 

subject theory of numbers, and a zero hypothesis was 

formulated.  The control and the experimental and 

control groups were taught by the researcher. Teaching 

continued in the second semester with (18) lessons. 

The researchers prepared an achievement test in the 

theory of numbers consisting of six questions 

distributed evenly according to Merrill levels 

(remembering  and application and exploration) and 

the total score for it (30). Its apparent validity, content, 

and consistency consistency were verified using the 

alpha Cronbach equation. The results were analyzed 

using the t-test for two independent samples. The 

research found that there is no statistically significant 

difference between the average achievement of the 

students of the experimental and control groups.  With 

a set of recommendations, a number of studies were 

proposed to complement the current research. 

© 2023 JTUH, College of Education for Human Sciences, Tikrit 

University 
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( في السجسؾعة الزابظة وتؼ تجريذ 49( طالباً وطالبة في السجسؾعة التجخيبية و)32طالباً وطالبة بؾاقع)
السجسؾعتيؽ التجخيبية والزابظة مؽ قبل الباحثة )م. م. سجى عثسان محمد تؾفيق( استسخ التجريذ في 

في مادة نغخية الاعجاد مكؾن  ( درساً واعجت الباحثات اختباراً تحريمياً 18الفرل الجراسي الثاني بؾاقع )
مؽ ستة اسئمة مؾزعة بالتداوي  وفق مدتؾيات ميخل )التحكخ والتظبيق والاستكذاف( والجرجة الكمية 

( وتؼ التحقق مؽ صجقو الغاىخي والسحتؾى وثبات الاتداق باستخجام معادلة الفا كخونباخ وحممت 30لو)
متيؽ وتؾصل البحث انو لا يؾجج فخق دال احرائياً بيؽ الشتائج باستخجام الاختبار التائي لعيشتيؽ مدتق

متؾسظي تحريل طمبة السجسؾعتيؽ التجخيبية والزابظة .وفي ضؾء نتائج البحث خخجت الباحثات 
 بسجسؾعة مؽ التؾصيات وتؼ اقتخاح مجسؾعة مؽ الجراسات استكسالُا لمبحث الحالي .

 
 ،البخىشة الشغخية ،نغخية الاعجاد.طخائق التجريذ ،التفكيخ الخياضي كممات مفتاحية: 

 أىمية البحث والحاجة اليو:

محىلًا في الدشؾات الحالية حتى يسكؽ ان يقال انو تقجم القخن  مسا لاشػ ؼيو ان العمؼ يتقجم تقجماً     
السجتسعات  الحالي بسا يعادل تقجم البذخية في كل تاريخيا الظؾيل ويعج التعميؼ مؽ اىؼ استثسارات

والذعؾب الستقجمة التي تدعى دوماُ لمشيؾض بظاقاتيا وامكاناتيا البذخية بسا يحقق ليا استقلاليتيا 
وسيادتيا وتظؾرىا بحيث يدتثسخ التعميؼ مؾرداُ مؽ اىؼ مؾارد السجتسع الا وىؾ قجرات افخاده وطاقاتيؼ 

 افة.الحىشية لتحقيق اكبخ عائج مؽ التشسية الذاممة في السجالات ك

واصبحت العسمية التعميسية مؽ اىؼ العسميات الحياتية التي يحتاج الييا اندان عرخ التظؾرات 
 والتكشؾلؾجيا الستدارعة .

ففي عرخ التكشؾلؾجيا الحي نعيذو وزيادة السعمؾمات يجب ان نعسل مؽ اجل تكؾيؽ اندان قابل لمتعمؼ لا 
الثقافة راُ عمى امتلاك ادوات ججيجة تفخزىا ثؾرة نو يسمػ السيارات الاساسية لمتدود بالسعخفة وقاد

 (.24، 2001والسعمؾمات ويدتخجميا ليتكيف مع ىحا العالؼ الججيج )الحديؽ ،

وتحتل الخياضيات مكانة متسيدة بيؽ الفخوع السعخؼية الاخخى لسا ليا مؽ تظبيقات متعجدة ومتشؾعة وؾيؼ 
ىحا ما دفع الستخرريؽ الى الاىتسام بسجال جسالية تتسثل في طخق معالجتيا ونتائجيا ، ولعل 

الخياضيات لمبحث عؽ كيؽية تعمؼ الفخد الحقائق والسفاـيؼ الخياضية والعسميات الاستجلالية التي تشفخد بيا 
 (.113، 1981الخياضيات في تحميميا لمسؾاقف السختمفة )داؤود  وآخخون ،

واختيار الظخائق الجيجة في التجريذ  اسميس ايخ وان اىؼ اىجاف تجريذ الخياضيات ىؾ اكتداب الظمبة تفك
لتمعب دوراُ في تؾعيف جسيع اساليب التفكيخ ليذ في دراسة الظمبة لمخياضيات فقط ولكؽ في حياتيؼ 

 ( .187، 1989اليؾمية ايزاُ )شؾق ،



ي لعام  ⦃1⦄العدد ⦃03⦄مجلة جامعة تكريت للعلوم الانسانية المجلد 
  0300الجزء الثان 

 404 

والخياضيؾن فشانؾن مادتيؼ العقل ونتاجيؼ مجسؾعة مؽ الافكار  ، والخياضيات عمؼ مؽ ابجاع العقل البذخي 
فزلُا عؽ انيا لغة مفيجة في التعبيخ الخمدي ، لحلػ فان الخياضيات ىي سيجة العمؾم بلا مشازع )سلامة 

،1995 ،75 . ) 

لتي كسا ويشغخ إلى الخياضيات عمى أنيا فؽ يتسيد بجسال في التشاسق والتختيب والتدمدل في الأفكار ا
تذسل عمييا وىي تعبخ عؽ رأي الخياضي الفشان بأكثخ الظخق فعاليةً واقتراداُ وىي تؾلج أفكار وبشي 

 (.12-11، 1996رياضية تشؼ عؽ إبجاع رياضي وقجرتو عمى التخيل والحجس.) الذارف , 

جع ويعج عمؼ الأعجاد مؽ السؾضؾعات السيسة في عمؾم الخياضيات بل الأساس الحي قام عميو اذ يخ 
اىتسام الإندان بجراسة الإعجاد إلى أقجم العرؾر وتذيج الآثار التي عثخ عمييا عمى ما قام بو البابميؾن 

ن في ىحا السزار . كسا ساىؼ الإغخيق في إثخاءه مشح أنذاء مجرسة يؽ واليشؾد والريشيؾ وقجماء السرخي
 ( .ىـ، 1993عام . ) الحكيخ و سسحان ،2500فيثاغؾرس قبل 

د لغة العمؼ , وأفزل وسيمة لمتعبيخ عشو ىي الخمؾز , والأرقام ىي أشكال تكتب بيا رمؾز ويعج العج
الأعجاد , والحداب أو نغخية الأعجاد ىؾ عمؼ العجد , جانبو الشغخي يعالج الأرقام والأعجاد , مخاتبيا 

والعلاقات بيشيا , والشدب التي بيشيا وتكخارىا عمى ندق معيؽ , أنؾاعيا وكيؽية بشائيا ودراسة خؾاصيا 
وجانبو العمسي يتشاول الحدبان , معخفة السظمؾب بالعسميات الأربعة وتكثخ الحاجة إلى الحدبان باستخخاج 
السظمؾب مؽ صمة بعض الأشياء ببعض ولؾلا الحدبان لعجد الإندان عؽ تدجيل أحجاث الدمان ولسا 

عمؼ قجيؼ فؾائجه جسو مشيا ما في السيقات  وججت التقاويؼ والشقؾد ومسا جاد عؽ ابؽ سارقة : ان الحداب
مؽ أوقات الرلاة وحداب الأعؾام والذيؾر والأيام وحخكات الذسذ في البخوج والكؾاكب , ولأىسية عمؼ 
الحداب في حياة الشاس اليؾمية جعمو الجاحظ يذسل عمى معان كثيخة ومشافع جميمة والجيل بو فداد جل 

, وقال جاوس  ونغاماً  ل كل ما جعمو لله  عد وجل لشا ومرمحةً الشعؼ وفقجان جسيؾر السشافع واختلا
 . (،ىـ2007الخياضيات ممكة العمؾم والحداب ممػ الخياضيات .)الجوسخي, 

الحاسؾب  ن قجم عمؼ الأعجاد لا يعشي انو عمؼ جامج لا يؾاكب العرخ بل ان التقشيات الحجيثة وخاصةً إ
تقجم اليائل في عمؼ الحاسؾب يبخز أىسية تعمؼ خؾاص الأعجاد أبخزت أىسية ىحا العمؼ وتفاعمت معو . فال

عجاد مؽ خلال التعخف عمى ستيا . ومؽ ناحية أخخى ساىست الحؾاسب الدخيعة في تقجم نغخية الااودر 
الحكيخ . كحلػ بخزت أىسية دراسة الإعجاد في عمؼ التعسية ومؾضؾع امؽ )  خؾاصيا وصياغتيا  بعض

 .(،ىـ1993وسسحان،

ف الخياضيات ىؾ أن يتعخف الظالب عمى لغة الخياضيات وخرائريا والجور الحي تمعبو الخمؾز وان ىج
في إكداب الخياضيات الجقة والؾضؾح والاخترار , وان يدتخجم الخياضيات في التعبيخ عؽ أفكاره 

 ( .42، 1997زيشة ،وإيراليا إلى الآخخيؽ بجقة ووضؾح .) أبؾ 
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وعمساء الخياضيات ىؾ ابتكار رياضيات ججيجة والكذف عؽ علاقات بيؽ  وان أىؼ نذاط يقؾم بو الباحثؾن 
لاحية العلاقات التي البشيات الخياضية ويمي ذلػ في الأىسية بخىان الشغخيات الججيجة لإثبات صجق وص

يسكؽ لمسعمسيؽ أن يجرسؾا ما  تؾجج خؾارزمية معيشة لمبخاىيؽ الشغخية فانو لا وحيث انو لاتؼ اكتذافيا. 
ؽ تدسيتو بالظخيقة الؾحيجة لعسل بخىان نغخي , ومع ذلػ فانو يسكشيؼ أن يؾضحؾا لظلابيؼ مجاخل يسك

معيشة استخجميا آخخون لبخىشة نغخيات معيشة ويتؼ تعمؼ ميارات البخىشة الشغخية مؽ خلال السخان 
 . والتجريب ويسكؽ لمسعمسيؽ أن يشغسؾا لظلابيؼ السخاحل الأولى في ىحا السخان التجريبي

ويختمف تجريذ البخىشة الشغخية عشج تجريذ طخق التفكيخ . حيث أن البخىان الشغخي ىؾ مشذط شجيج  
يسكؽ إتسامو باستخجام خؾارزمية )طخيقة إجخائية ( فانو لحلػ يربح عسمية يرعب تجريديا  الفخدية لا

حباطا في تعمسو , لمظلاب . وعمى الخغؼ مؽ أن البخىان الشغخي عسل يرعب تجريدو ويسكؽ أن يدبب إ
إلا انو يجب عجم إىسالو في دروس الخياضيات , كسا انو لا يجب ألا يقجم بظخق عذؾائية غيخ ىادفة 

 (. 164-139، 1986فخيجريػ، .)

وبيحا عيخت طخائق وأساليب مختمفة لتجريذ الظمبة كيؽية البخىشة مشيا طخيقة فان ىيل وأنسؾذج البخىشة 
تؾعيفو في تجريذ نغخية الأعجاد التي تعتسج بوالحي تبشتو الباحثات  1986الشغخية الحي قجمو فخيجريػ 

عمى بخىشة نغخيتيا ونتائجيا وذلػ لتشاسق أساليب البخىشة الشغخية السقجمة مع مؾضؾعات نغخية الأعجاد 
جى التي تقجم لظمبة الرف الأول في كمية التخبية الأساسية وإيسانا مؽ الباحثات ان ىحه السخحمة ميسة ل

الظمبة الحيؽ سيربحؾن معمسي السدتقبل وعميو يجب تجريبيؼ عمى أساليب صحيحة مؽ التفكيخ والتعخف 
ظخائق السسكشة لمبخىشة في السؾضؾعات الخياضية الجبخية مشيا واليشجسية لتربح لجييؼ خبخه مسكؽ العمى 

 نقميا الى طمبتيؼ مدتؿبلا.

ويذيخ شانجلخ الى "ان ميشة التعميؼ ىي ميشة الأم بالشدبة ولسيشة التعميؼ أىسية كبيخة ومؾاقع خاصة    
سرجر الأساسي الحي يسيج لمسيؽ اللدائخ السيؽ , لأنيا سابقة عمى كل السيؽ وضخورية ليا وىي 

ادر البذخية السجربة والسؤىمة" الأخخى , وتخفج كل مجال مؽ مجالات الحياة بسا تحتاجو مؽ الكؾ 
 (.2000،57.)جعيشيشي،

كاؼيا ان يعج السعمؼ لسيشة التعميؼ بإعظائو عجد مؽ السعمؾمات التخبؾية , والشفدية , وإنسا لابج  وليذ   
جو تحجيات امؽ مخاجعة شاممة لسا استجج مؽ السعارف والعمؾم ليختار مشيا ما يحتاج اليو في إعجاده ليؾ 

  (.1995،60، العرخ )الذشاوي 

في تظؾيخ الظخائق التجريدية السدتخجمة في تجريذ مادة نغخية الإعجاد  مذكمة البحثوبيحا تتحجد    
عؽ إكداب الظمبة أساليب البخىشة الرحيحة في بخىان  فزلاً  لمرف الأول في كمية التخبية الأساسية

 نغخيات ونتائج في ىحه السادة وتحديؽ الظمبة فييا .
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 :  الآتيويسكؽ تحجيج السذكمة في الدؤال 

خجام أنسؾذج البخىشة الشغخية لتجريذ مادة نغخية الإعجاد في تحريل طمبة الرف الأول ما تأثيخ است
 قدؼ الخياضيات كمية التخبية الأساسية مقارنة بالظخيقة الاعتيادية ؟

 بـــ :  أىمية البحثوتأسيدا عمى ما سبق تتحجد 

تؾعيفيا لتجريذ مادة تدميط الزؾء عمى الأساليب السختمفة لشساذج البخىشة الشغخية وإمكانية  .1
 نغخية الإعجاد .

 تظؾيخ طخائق التجريذ الجامعي في ضؾء نساذج البخىشة الشغخية . .2
 ىدف البحث /

التعخف عمى استخجام أنسؾذج البخىشة الشغخية في تجريذ مادة نغخية الإعجاد في تحريل طمبة الرف 
 الأول قدؼ الخياضيات كمية التخبية الأساسية .

 فرضية البحث /

 تحقق مؽ ىجف البحث صاغت الباحثات الفخضية الاتية : لم

بيؽ متؾسظي تحريل طمبة السجسؾعة التجخيبية التي  0.05يؾجج فخق ذو دلالة إحرائية عشج مدتؾى  لا
 درست بشسؾذج البخىشة الشغخية وطمبة السجسؾعة الزابظة التي درست بالظخيقة الاعتيادية .

 حدود البحث / 

  2011 - 2012الخياضيات كمية التخبية الأساسية لمعام الجراسي  طمبة الرف الأول قدؼ

 الفرل الجراسي الثاني .

 /تحديد المرظمحات 

 عرفيا كل من : الاستراتيجية

 ( بأنيا : 2003 )أبه زينة

وعميو أن  "عسمية يدتخجم فييا الفخد معمؾماتو الدابقة ومياراتو السكتدبة لتمبية مؾقف غيخ عادي يؾاجيو
 يعيج تشغيؼ ما تعمسو سابقا ويظبقو عمى السؾقف الججيج الحي يؾاجيو وفق خظؾات متدمدمة مشتغسة".

 (286، 2003زيشة،)أبؾ 

 ( بأنيا :(2004زيتهن 
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" مجسؾعة مؽ الخظؾات لإيجاد أفزل الحمؾل لسؾقف )مذكل( غيخ مألؾف مؽ قبل بحيث يختار مؽ 
 ( 303، 2004،لسؾقف" .)زيتؾن بيؽ ما سبق لو تعمسو في حل ذلػ ا

 ( بأنيا : (2007عمي 

ة التي يقؾم بيا كل مؽ السجرس والظالب بذكل متتابع ي" مجسؾعة الخظؾات والإجخاءات التعميسية والتعمس
 (152، 2007لتجريذ وحل السدائل بػية تحقيق نتاجات التعمؼ السظمؾبة". )عمي , 

 الأنمهذج عرفو كل من :

( Mayer (1989  

 ة تعتسج نغخيات التعمؼ وتدتخجم لتحديؽ تفيؼ الظالب لمتفديخات العمسيةيتعمس تقشية تعميسية

 (Mayer,1989,75 ) 

 بأنو : 1999))الخهالده وآخرون 

طخ التشغيسية التي تقؾم عمى وجيات الشغخ التفديخية لتحقيق اىجاف تتعمق بعسمية التعميؼ " صيغ مؽ الأ
 ( 34، 1999خخون ,آداخل غخف الرف " )الخؾالجه و  والتجريذ وتؾجيو نذاط السعمؼ

 التحريل عرفو كل من : 

 بأنو : 2004نرر الله 

" مدتؾى مؽ الانجاز أو الكفاءة او الأداء في التعميؼ والعسل السجرسي يرل اليو الستعمؼ في أثشاء العسمية 
شفؾية او عؽ طخيق  التعميسية التي يذارك فييا مجسؾعة مؽ طلاب والسجرس ويجخي تقجيخه برؾرة

".                                                              لاختبارات الستشؾعة السخررة لحلػاستخجام ا
 ( 401، 2004)نرخ لله  ,

 بأنو :   2006علام 

" درجة الاكتداب التي يحققيا الظالب او مدتؾى الشجاح الحي يحخزه او يرل اليو في مادة دراسية أو في 
 ( 305، 2006علام, )مجال تعميسي او تجريبي معيؽ" . 

 التعريف الإجرائي لمتحريل : 

 الرف الأول رياضيات في كمية التخبية طالب تعخفو الباحثات : مدتؾى الانجاز الحي يرل إليو
السعج  التحريميالأساسية في مادة نغخية الإعجاد والسقاس بالجرجة التي يحرل عمييا في الاختبار 

 ىحه الجراسة . لأغخاض
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 1986البرىنة النظرية عرفيا فريدريك 

بأنو الشذاط الحي يقؾم بو الباحثؾن وعمساء الخياضيات لغخض ابتكار رياضيات ججيجة والكذف عؽ 
لخياضية وبخىشة الشغخيات الججيجة لإثبات صجق وصلاحيات العلاقات التي تؼ البشيات ا اءعلاقات لبش

 ( 166، 1986،اكتذافيا .)بل 

 التعريف الإجرائي لنمهذج البرىنة النظرية 

عجاد التشغيسية التي تؾجو نذاط التجريدي في مادة نغخية الأ طخ: صيغ مؽ الأ عرفتو الباحثات إجرائيا
قائسة عمى تشغيؼ نذاط طمبة الرف الأول رياضيات في كمية التخبية الأساسية لمكذف عؽ العلاقات بيؽ 

لبشيات الخياضية وبخىشة الشغخيات والشتائج الستعمقة في مادة نغخية الإعجاد لإثبات صجق وصلاحيات ا
 العلاقات التي تؼ اكتذافيا .

 الدراسات الدابقة 

ات عمى عجد مؽ الأدبيات والجراسات الستعمقة بأنسؾذج البخىشة الشغخية وججن بعج اطلاع الباحث    
الجراسات التي استخجمت البخىشة الشغخية محجودة ججاً والذيء الحي عيخ ان ىشاك تذابيو في تقجيؼ 
الجراسات الدابقة وىحا يعؾد الى القمة , وكل دراسة استخجمت البخىشة الشغخية بظخيقة ججيجة لكي تديل 
لمظالب كيؽية استخجام أنؾاع البخىان الاستشباطي , وؼيسا يمي استعخاض ليحه الجراسات التي استخجمت 

 البخىشة الشغخية كظخيقة تجريدية .

 .1997دراسة الخظيب/ -

أجخيت في الأردن ىجفت إلى تحميل الاستخاتيجيات السدتخجمة في حل السدائل اليشجسية عشج ذوي 
ج تجريديؼ أربع استخاتيجيات مؽ بخىان رياضي )مباشخ , وغيخ مباشخ , التحريل السختفع قبل وبع

( طالباً مؽ طمبة الرف التاسع مسؽ 18السعاكذ الايجابي , السثال السزاد( تكؾنت عيشة الجراسة مؽ )
%( فأكثخ في الاختبار القبمي السعج مؽ قبل الباحث ليحا الغخض. واعيخت نتائج (80حرمؾا عمى ندبة 

لظخائق البخىان الخياضي واستخاتيجياتو السختمفة دور فعال في قجرتيؼ عمى حل السدائل البحث أن 
 اليشجسية .

 

 . Starmak/1991دراسة  -

 ( ساعة تجريدية في تؿيات البخىان21أجخيت في أمخيكا ىجفت إلى تحميل فاعمية )

 ) السباشخ ,غيخ السباشخ , السعاكذ الايجابي , السثال السزاد , الاستقخاء الخياضي (. 
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 ( طلاب مبعجيؽ في الخياضيات اعسارىؼ بيؽ 8( طلاب مؽ )4تكؾنت عيشة الجراسة مؽ )

 ( عاماً .17-15)

قشيات التي تؼ إجخاء اختباريؽ قبمي )قبل استخجام تقشيات البخىان الخسذ( وبعجي عؽ طخيق ملاحغة الت
يدتخجميا الظمبة لحل السدائل السعقجة , وطمب مشيؼ التكمؼ برؾت مختفع في اثشاء التفكيخ في حل 

 السدائل وأعيخت نتائج الجراسة تظؾر قجرات الظمبة الحيؽ استخجمؾا تقشيات البخىان في حل السدائل.

السدالة واقتخاح خظة الحل  وكان لتجريذ تقشيات البخىان الخياضي الخسذ اثخ فعال وايجابي في فيؼ
 وتشفيحه .

  2004دراسة القباطي / -

أجخيت في العخاق , ىجفت إلى الكذف عؽ اثخ استخجام أنسؾذج البخىشة الشغخية في تحريل طالبات 
تفكيخ اليشجسي ككل وكل الالرف الثالث الستؾسط في مادة الخياضيات واثخ أنسؾذج البخىشة الشغخية في 

 يبي والاستشتاجي( .تالأربعة )الإدراكي والتحميمي والتخ  مدتؾى مؽ مدتؾياتو

( 27مجسؾعتيؽ أحجاىسا تجخيبية بمغ عجد إفخادىا ) عمى( طالبة وزعت 52تكؾنت عيشة البحث مؽ )
( طالبة , تؼ تجريذ التجخيبية وفق أنسؾذج البخىشة الشغخية )قانؾن الؾضع السشظقي , 25) ضابظةطالبة و 

 قانؾن الانتقالية , الشغخية الاستشباطية ( ودرست الزابظة بالظخيقة الاعتيادية . قانؾن الخفع السشظقي ,

( فقخة أسئمة مؾضؾعية 41: ) الاتي( فقخة مؾزعة عمى الشحؾ 50لف مؽ )تأ تحريمياً  اً اعج الباحث اختبار 
 ( فقخات أسئمة مقالية.9و)

 ( .1999اعتسج الباحث اختبار التفكيخ اليشجسي الحي أعجه )الذخع, 

ية لسعخفة دلالة الفخق بيؽ مجسؾعتي الجراسة في ئواستخجمت الؾسائل الإحرائية الآتية : السعادلة التا
, معادلة تحميل التبايؽ السراحب واختبار شيؽيو لسعخفة دلالة الفخق بيؽ مجسؾعتي  التحريميالاختبار 

 الجراسة في الاختبار اليشجسي.

لة إحرائية بيؽ متؾسظي درجات طالبات السجسؾعة التجخيبية ذو دلا فخق  وأعيخت الجراسة انو يؾجج
والزابظة ولرالح السجسؾعة التجخيبية في تحريل واختبار التفكيخ اليشجسي كمو وفي كل مدتؾى مؽ 

 مدتؾياتو الأربعة )الإدراكي , التحميمي , التختيبي , والاستشتاجي(.
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  2005/ عبد الله ،مدركة صالحدراسة  -

أجخيت في العخاق ىجفت الى تذخيص الأخظاء الذائعة لجى طمبة كمية التخبية الأساسية في مادة أسذ 
كمية طمبة الخياضيات , ومعخفة اثخ استخجام أنسؾذج البخىشة الشغخية في ترحيح الأخظاء الذائعة لجى 

 التخبية الأساسية في مادة أسذ الخياضيات .

الثانية , كمية التخبية الأساسية , الجامعة السدتشرخية والبالغ  تكؾنت عيشة البحث مؽ طمبة السخحمة
 ءسباشخ, الاستقخاالوطالبة واستخجمت أساليب البخىان الخياضي ) السباشخ , غيخ  ( طالباً 52عجدىؼ )

 .الخياضي , السثال السزاد (

واستخجمت الؾسائل الإحرائية ( سؤال )( فقخة16واعجت اختبار تذخيص الأخظاء الذائعة مكؾن مؽ )
 لعيشتيؽ مدتقمتيؽ  T-test لحداب معامل ثبات التحميل , معادلة  Gooperالآتية : معادلة 

الجراسة ان أنسؾذج البخىشة ىؾ طخيقة علاجية فعالة ترحيح الأخظاء الذائعة لجى طمبة  نتائج وأعيخت
ىشة الشغخية لو اثخ فعال في حل السدائل السخحمة الجامعية في مادة أسذ الخياضيات وان أنسؾذج البخ 

 الخياضية لجى طمبة السخحمة الجامعية في مادة أسذ الخياضيات .

 مناقذة الدراسات الدابقة 

تبايشت الجراسات الدابقة مؽ حيث أىجافيا بحدب مشيجيتيا السشتجة ففي الجراسات الؾصؽية ىجفت إلى  
دائل . والى تحميل الاستخاتيجيات السدتخجمة في حل ؾياس تظؾيخ قجرات الظمبة في البخىان وحل الس

السدائل اليشجسية وفي الجراسات التجخيبية ىجفت الى استخجام أنسؾذج البخىشة الشغخية كظخيقة تجريدية 
ومتغيخ مدتقل  وبيان اثخه في متغيخات تابعة مثل حل السدائل وفيؼ السداءلة واقتخاح خظة الحل 

سي وجاءت الجراسة الحالية باتجاه الجراسات التي اعتسجت أنسؾذج البخىشة والتحريل , والتفكيخ اليشج
الشغخية كستغيخ مدتقل مع اختلاف في إجخاءات تمػ الاستخاتيجية اذ ادخل أنسؾذج البخىشة مع تجريذ 

 مادة نغخية الإعجاد ومؽ ثؼ بيان أثخىا في تحريل .

 بحثية( بحدب السجسؾعات ال52-4ذ تخاوحت بيؽ )اتبايؽ إعجاد عيشة إفخاد البحث في الجراسات الدابقة 
 . ضابظةبيو و يلتقديسيؼ إلى مجسؾعتيؽ تجخ  سبةوالترسيؼ التجخيبي ليا وسيتؼ اختيار عيشة مشا

تشؾعت أدوات الجراسات  الدابقة بحدب ما اعتسجتو كستغيخات تابعة بيؽ إعجاد اختبارات تحريمية وفي 
خكد الجراسة الحالية عمى الجراسات التي أعجت اختبارات تلتذخيص الأخظاء وس تفكيخ ىشجسي وأيزاً 

تيا وسيتؼ الاستفادة مؽ خاصفات واختيار مدتؾى الأىجاف فييا وعجد فقاتحرميو مؽ حيث بشاء ججول السؾ 
أنسؾذج البخىشة الشغخية فزلا عؽ تحجيج  فقىحه الجراسات في مخاجعيو الخظط التجريدية السعجة عمى و 

 أىسية البحث والاستفادة مؽ نتائجيا مؽ خلال مقارنتيا مع نتائج الجراسة الحالية .
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 إجراءات البحث :

استخجمت الباحثات السشيج التجخيبي في التحقق مؽ فخضية بحثيسا وعميو كان  :ـ الترميم التجريبي1
ي عجات الاختبار البلابج مؽ اعتساد ترسيؼ تجخيبي مشاسب لحلػ اعتسجن ترسيؼ السجسؾعات السكافئة ذ

 : الاتيوكسا سيؾضح في الذكل 

 الترميم التجريبي

 
  السجسؾعة

 
 تكافؤ

 
 الستغيخ السدتقل

 
 

 البعجي(الستغيخ التابع )الاختبار 
 نغخية الاعجاد التحريل في مادة

 حةقتخ نسؾذج البخىشة الخياضية الس
 

 تجخيبية

 الظخيقة الاعتيادية
 ضابظة

 

كمية التخبية في تحجد مجتسع البحث بظمبة الدشة الأولى في قدؼ الخياضيات  مجتمع البحث : . تحديد2
( 32و ) Aشعبة  في وطالبة ( طالباً 49بؾاقع )مؾزعيؽ وطالبة  ( طالباً 81الأساسية والبالغ عجدىؼ )

 . Bفي شعبة طالباً وطالبة 

حجدت الباحثات اختبار شعبتيؽ لمتظبيق وثؼ استبعاد الظمبة الخاسبيؽ والسؤجميؽ  البحث : عينة . اختيار3
يؽ ئ% مؽ دوام الفرل الجراسي الأول باعتبارىؼ متمك10يابات تجاوزت غة قيؾدىؼ والحيؽ لجييؼ شوالسخق

حثات كسا اختارت البان إلى ومؽ كميات أخخى يؽ وكحلػ استبعج الظمبة السدتزافؾ في الجوام وغيخ ممتدم
ن ؾ لتك Bجرس طمبتيا بالظخيقة الاعتيادية وشعبة يالتي  زابظةن السجسؾعة الؾ لتك Aشعبة عذؾائياً 

عمى وفق  قتخحالسجسؾعة التجخيبية التي يجرس طمبتيا بالظخيقة التجخيبية التي ستعتسج الأنسؾذج الس
 :الاتيوكسا في الججول بحث بعج الاستبعاد مالبخىشة الشغخية . وبمغت العيشة الشيائية السعتسجة ل
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 ( 1جدول ) 

 عينة البحث

 السعتسج دالعج السدتبعجون  العجد الكمي الذعبة السجسؾعة

 B 32 9 23 التجخيبية

 A 49 7 42 ةزابظال

رئاسة القدؼ عؽ التبايؽ في اعجاد الظمبة السؾزعيؽ عمى الذعبتيؽ  مؽىحا وقج استفدخت الباحثات    
 لسخررتيؽ لظمبة الرف الأول .اوتبيؽ ان ذلػ كان بدبب تبايؽ حجؼ القاعتيؽ الجراسيتيؽ 

 . تكافؤ مجمهعتي البحث : 4

إجخاء ارتأت  البحث الباحثات للأدبيات والجراسات الدابقة الستعمقة بسؾضؾع ةمؽ خلال مخاجع        
سجلات  مؽيجىا عؽ تأثيخ الستغيخ التابع , إذ تؼ اخح البيانات جالتكافؤ في الستغيخات التالية والتي تؼ تح

لظمبة حؾل تدجيل الاسؼ , التؾلج , درجة امعمؾمات الظمبة في القدؼ فزلا عؽ تؾزيع استسارة معمؾمات 
كل مؽ الستؾسط الحدابي والانحخاف  بحدابو السعجل العام ودرجة الخياضيات لمرف الدادس الثانؾي , 

تؼ حداب  زابظةالسعياري لكل متغيخ مؽ الستغيخات السحكؾرة أعلاه ولظمبة السجسؾعتيؽ التجخيبية وال
 : الاتيؾيسة ت لعيشتيؽ مدتقمتيؽ وأدرجت الشتائج في الججول 

 تكافؤ مجمهعتي البحث (2)جدول

 

 متغيخات التكافؤ

 ت (42)زابظةالسجسؾعة ال (23السجسؾعة التجخيبية )

 الؾسط الحدابي
الانحخاف 
 السعياري 

 الؾسط الحدابي
الانحخاف 
 السعياري 

 السحدؾبة

 07731 17642 197476 17565 197783 العسخ

 07139 27155 677738 17683 677775 السعجل العام

 درجة الخياضيات

 
697826 77056 727952 107615 17265 
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والتي تحدب بجلالة الاحتسالية للاختبار  SPSS مؽ خلال بخنامج   Sig وبسلاحغة الؿيؼ السعشؾية 
( لستغيخات التكافؤ الثلاث  0.21,  0.89,   0.467ي لعيشتيؽ مدتقمتيؽ تبيؽ أنيا عمى التؾالي ) تائال

الفخضية , وىحا يعشي إن نجج أن جسيعيا اكبخ مشيا وبيحا تقبل  0.05مدتؾى الجلالة  ؾيسةومقارنتيا مع 
 طمبة السجسؾعتيؽ متكافئتيؽ بالستغيخات الثلاثة .

 مدتمزمات البحث:

 والتي تزسشت مجسؾعة مؽ الشغخيات والشتائج تحت العشاويؽ الآتية : تحديد المادة العممية : .1
 نغخية الإعجاد . .1
 الإعجاد الظبيعية وخؾاصيا. .2
 الإعجاد الرحيحة وخؾاصيا . .3
 حمقة الإعجاد.  .4
 مبجأ التختيب الحدؽ . .5
 الاستقخاء الخياضي ومبادئو . .6
 الية .تالست .7
 سة وخؾاصيا الأساسية .دقابمية ال .8
 القاسؼ السذتخك الأعغؼ لعجديؽ . .9

 التحميل إلى العؾامل الأولية ..10
 السزاعف السذتخك الأصغخ ..11
 القاسؼ السذتخك الأعغؼ والسزاعف السذتخك الأصغخ لسجسؾعة مؽ الإعجاد..12
 السبخىشة الأساسية في الحداب ..13
 الإعجاد الفيثاغؾرسية ..14
بالسؾضؾعات السحجدة عمى  مقاً عغخضا سمؾكيا مت 72: تؼ صياغة  الدمهكية الأغراضة غصيا.2

%( عمى التؾالي 15% , 50% , 35الاكتذاف ( , بشدب )،ل) التحكخ , التظبيق يخ وفق مدتؾيات م
. 
: قبل الذخوع في كتابة الخظط التجريدية ارتأت الباحثات وضع  إعداد مخظط البرىنة النظرية.3

لائحة بالسبخىشات والشتائج الأساسية مؽ السؾضؾعات السحجودة والاتفاق عمى تحجيج نؾع البخىشة 
السعتسجة  وتؼ  (ادجالسشاسب ليا بعج تحجيج نساذج البخىشة السسكؽ استخجاميا مع مادة )نغخية الاع

 (.1ممحق )السحكسيؽ في اختراص الخياضيات وطخائق التجريذ  عخضيا عمى مجسؾعة مؽ
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 (1مخظط)
 المادة العممية وفق انمهذج البرىنة النظرية

 عكس النقيض    مبرىنة : لا يهجد عدد صحيح بين الرفر والهاحد 1
 

  فان: إعداد صحيحة a,b.c مبرىنة : لتكن  2
لجميع الأعداد     a/(bx+cy)فان     a/b    7a/c. أذا كان 1

 x,y الرحيحة 
 الانتقالية

 الرفع المنظقي a/bcفان    a/b.  أذا كان 2
 الانتقالية a/cفان   a/b  7b/c. أذا كان  3
 الانتقالية a<bفان   a/b وكان     a>0  b>0. إذا كان  4
 الرفع المنظقي   /a/  /  /b/ فان    a/b . أذا كان  5
 الانتقالية a=+b فان       a/b    7 b/a. إذا كان  6

 فان : a≠0عددان صحيحان وكان    a,b نتيجة إذا كان   3

    [
 

| |
] | |        [

 

| |
]        

 الرفع المنظقي

 الرفع المنظقي  c/d فان    c/aوكان   d=(a,b) نتيجة : إذا كان  4
 الانتقالية  1    ab/c= (a,b) وكان     b/c و   a/c نتيجة : إذا كان  5
 الانتقالية    a/c فان    1= (a,b) وكان   a/bc نتيجة : إذا كان   6
بذكل وحيد بدلالة عدد  b مبرىنة : يمكن تمثيل كل عدد صحيح  7

 حيث أن :                                          b=qa+r بالريغة   a صحيح مهجب 
r, q      : 0عددان صحيحان وان< r < a 

 عكس النقيض

ىه إما أولي أو حاصل ضرب  n>1 مبرىنة : أي عدد صحيح   8
 عدد فئة من الأعداد الأولية.                                                           
 الاستقراء الرياضي

يمكن كتابة بذكل وحيد ) باستثناء   n>1مبرىنة : أي عدد صحيح 9
 الترتيب ( كحاصل ضرب عدد منتو من الأعداد الأولية .                      

 الاستقراء الرياضي

 

 انمهذج البرىنة النظرية المدتخدمة في البحث

 أنهاع البرىان الاستنباطي:

 أ ـــ البرىان المباشرة )المناقذة المباشرة(
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 Modus Ponens. قانهن الهضع المنظقي         1

 . الانتقالية 2

      Modus Tollens . قانهن الرفع المنظقي      3

 . نظرية الاستنباط4

 . عكس النقيض5

 . البرىان باستنفاذ الحالات6

 الرياضي قراء. الاست7

 نهن الهضع المنظقي :.قا1
عشج التلاميح لأنو يحتؾي فقط  يعبخ قانؾن الؾضع السشظقي أسيل أنؾاع البخىان الاستشباطي فيساً        

 ( تسثل عبارات p,qحيث ) كالآتيثلاث عبارات . والتخكيب السشظقي ليحا الشؾع يكؾن 

 ( q is trueصؾاب ) qفان   ( p implies q) صؾاباً      p → qإذا كانت 

 [ يتقاطعان [y=x+4 , y=2x-1يؽتيخيج إثبات ان الذكميؽ البيانيؽ لمجال طالباً لشفخض أن مثال : 

[p ميل كل مؽ السدتؿيسيؽ ىسا ]وىسا عجدان مختمفان  2و 1 

([ p → q   . إذا كان السيلان لسدتؿيسيؽ مختمفيؽ فان شكمييسا البيانييؽ يتقاطعان : ]) 

 .يؽ يتقاطعان تلا([ : الذكلان البيانيان لمجpإذن ])

 الانتقالية : .2
ىؾ بخىان مشظقي وسيل الفيؼ لأنو كثيخ ما يدتخجم في مجلات أخخى خارج الخياضيات والتخطيب 

 [ تسثل عبارات : p ,q and rالسشظقي لانتقالية ىؾ كالتي ] 

 صحيحة  qتؤدي إلى  pإذا كانت 

 صحيحة  rتؤدي إلى  qإذا كانت 

 صحيحة  rتؤدي إلى  qفان 

 مثال: بفخض صحة الشغخيتيؽ التاليتيؽ :
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[p→ q([ إذا ساوى ؾياسي زاويتيؽ في مثمث ما ؾياسي زاويتيؽ في مثمث أخخ : ]p فان ؾياسات ])
 ([ qالدوايا الثلاث الستشاعخة في السثمثيؽ تتداوى ])

q  →  r] ([ إذا تداوت ؾياسات الثلاث زوايا في مثمثيؽ ]qفان السثمثيؽ يكؾنان متذاب ])([ ييؽr])    في
 [ [q →  rالسشظق وىؾ : 

 :قانهن الرفع المنظقي .3
وىحه الرؾرة صعبة الفيؼ إلى حج ما لشدبة لبعض التلاميح أكثخ مؽ صؾرة قانؾن الؾضع السشظقي , وىحا 

 كالآتيلمبخاىيؽ , وصؾرة قانؾن الخفع ىي  القانؾن أسمؾب صالح مشظؿياً 

 عمى التختيب ( :( نفييا q ,p( عبارات )q ,p)حيث ) 

 [ صؾاب  [p  →  qأذا كانت 

 [ صؾاب  [n → qوإذا كانت  

 [ صؾاب  [n → qفان 

ما وليكؽ  . وبفخض ان عجداً  زوجياً  يكؾن عجداً  [ [n2فان  زوجياً  عجداً [  [nكانت  اذا  نعمؼ انو مثال :
k2]] ان غيخ زوجي فانو عؽ طخيق قانؾن الخفع يسكؽ استشداخ k]  .عجد غيخ زوجي ] 

 : كالآتيحيث يظبق قانؾن الخفع رمديا 

p → q]  أذا كان ]n]  ] ًفان  زوجياً  عجداn2] ]     ًصؾاب(  زوجياً  يكؾن عجدا( 

(q ليكؽ : )k2] ]     ًغيخ زوجي )صؾاب(  عجدا 

 غيخ زوجي  [ عجداً  [k( : pأذن )

 .نظرية الاستنباط :4

عمى الخغؼ مؽ أن نغخية الاستشباط تدتخجم كأساس لعجيج مؽ البخاىيؽ اليشجسية الا نو مؽ الشادر أن   
يذخحيا السعمسؾن لتلاميحىؼ . ليذ ىحا فحدب بل انيؼ نادرا ما يذيخون الييا , ويسكؽ صياغة نغخية 

 الاستشباط كسا يأتي : 

[ r [ و[ q1,q2,q3…qn [سؾعة مؽ العبارات[ ومؽ مجp [أذا استظعشا أن ندتشبط مؽ فخض ما وليكؽ 
 [ p →  r [ان ] q1,q2,q3…qn [فانو يكؾن مؽ السسكؽ أن ندتشبط مؽ العبارات  
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اعتبخ أن القزية اليشجسية بان )) أذا ساوى طؾلا ساقيؽ في مثمث قائؼ الداوية طؾلي ساقيؽ  : مثال
[ لمبخىان عمى ذلػ مؽ r [[ كان السثمثان متظابقيؽ (p)  [متشاعخيؽ في مثمث أخخ قائؼ الداوية  

 [ p  →  r الزخوري إثبات أن ] 

 ب                                                             Bب                          

                                          

     C                       a 

            b               حـC 

 

 

 ويديخ البخىان باستخجام نغخية الاستشباط كالأتي : 

قائؼ الداوية طؾلي  في مثمث [ تؤدي إلى صحة القزية إذا ساوى طؾلا ساقيؽ(p,q)لعبارة الدابقة  ] ا
 الداوية كان السثمثان متظابقيؽ .خخ قائؼ اساقيؽ متشاعخيؽ في مثمث 

 [q   →      (p+r)[  تؤدي إلى أن ] r       →  (p , q) أي أن ] 

 [ r[ تؤدي حؿيقة إلى ]pومؽ الؾاضح أن الخظؾة الأخيخة ىي ضخورة مشظؿية لإثبات أن ]

[ وحجىا تؤدي إلى ] p( [ ولكؽ لا تعشي ان ]rتؤدي إلى ] )  [ معاً p  and qحقق أن ]والخظؾة الدابقة ت
r  ] 

 عكس النقيض: .5
 عمى أنيا بخىان غيخ مباشخ , ولا يعتبخ ىحا صحيحاً  تجرس صؾرة عكذ الشؿيض في البخىان أحياناً 

 كذ الشؿيض صؾرة صالحة لمبخىان الاستشباطي , وىحه الرؾرة نريا : عف

 ( q( تؤدي الى نفي )p( يؤدي الى نفي )qاذا كان نفي )

ليا عكذ نؿيض وفي كثيخ مؽ الأحيان يكؾن مؽ  [    [p   →     q]     ]q   →     pوكالقزية  
الديل إثبات صحة عكذ الشؿيض أيدخ مؽ البخىان عمى صحة القزية ذاتيا . وحاليا ثؼ إثبات عكذ 
الشؿيض فان صلاحية عكذ الشؿيض تؿيؼ الجليل عمى صؾاب القزية ذاتيا . فاذا اعتبخنا القزية التي 

نو ))إذا تظابق كل ضمعيؽ متقابميؽ في شكل رباعي يكؾن متؾازي إضلاع(( عكذ الشؿيض ليحه تقؾل بأ

1A 

B 

a 

 C b A   حـ   

 (1ــــ4شكل )
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ان كل ضمعيؽ متقابميؽ ؼيو  القزية ىؾ إذا لؼ يكؽ شكل رباعي متؾازي إضلاع فانو ليذ صحيحاً 
 يتظابقان. 

تيؽ كان السدتؿيسان متؾازييؽ يسكؽ يث تتظابق أي زاويتيؽ متبادلتيؽ داخميمثال :إذ قظع مدتؿيسيؽ بح
 إثبات ىحه الشغخية باستخاتيجيات مختمفة : 

 استخجام الشغخية الاستشباطية . .1

 باستخجام البخىان الغيخ مباشخ . .2

 كسا يسكؽ إثباتيا باستخجام عكذ الشؿيض. .3

 [ فأنيسا لا يكؾنان مع أي قاطع زوايا متبادلة داخمة متظابقة . qإذا لؼ يتؾاز مدتؿيسان ]

 ويسكؽ إثبات صيغة عكذ الشؿيض بالشغخية الاستشباطية وكسا يمي : 

                                                                       1J 

 خـ                                                                            

 c 

 1 

 

 

 2 

                                                                     A1 

 

 

 ( [   q[   غيخ متؾازييؽ ])  and 1 1نفتخض إن السدتؿيسيؽ ]      

 ([ r1ويشتج عؽ ذلػ إنيسا يقاطعان ]) 

 [ t( r2[ والقاطع ] )"ad 1 1[ مؽ : تقاطع السدتؿيسيؽ ] ABC:: يتكؾن          ] 

  1م     1  

  2م     1  

  Bب 

  2ــ4شكل   
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 [ ABCخارجة بالشدبة لمسثمث ] 1        

 

 ([ r3زاوية داخمة في نفذ السثمث ]) 2         

 

 ([r4]) 2اكبخ مؽ ؾياس  1ؾياس         

 

 ([ r5زوايا متبادلة داخمة ])     1          2  الداويتان     

 

 [  q,r1,r2,r3,r4,r5)ومؽ ذلػ يشتج إن : ]  

ذا لؼ يتؾاز مدتؿيسان فأنيسا لا يكؾنان مع أي قاطع زوايا متبادلة داخمة ألمشغخية الاستشباطية  وطبقاً 
 متظابقة . حيث أن : 

   [p    →   (q,r1,r2,r3,r4,r5   إذن ]p)] →   q   )→      ((,r1,r2,r3,r4,r5  ] 

 وباستخجام عكذ الشؿيض يشتج ان 

 ([ pإذا قظع مدتؿيسيؽ بحيث تتظابق أي زاويتيؽ داخميتيؽ ])

 .البرىان باستنفاذ جميع الحالات :6

لكؽ الحجس تعتبخ ىحه الظخيقة مؽ البخىان سيمة ندبياً لسعغؼ الظلاب , لا نيا تبجو حجسية بالشدبة ليؼ و 
ليذ بخىاناً صالحاً  وىشالػ العجيج مؽ الأمثمة عؽ العلاقات في الحداب واليشجسة والسثمثات يسكؽ إثباتيا 
بظخيقة استشفاذ الحالات وىي طخيقة صالحة في البخىان .ويسكؽ صياغة ىحه الرؾرة مؽ البخىان كالاتي 

 : 

الفرل السشظقي ليحه السعظيات يؤدي إلى  إذا كان كل مؽ السعظيات معيشة يؤدي إلى نتيجة صؾاب فان
 نفذ الشتيجة , فسثلًا : 
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[ يؤدي p3 او   p2او  p1 [ فأن ] q[ يؤدي إلى ]q[, ]p3[ يؤدي الى ]q2[ يؤدي إلى ]p1إذا كان ]
[. وتدتخجم ىحه الاستخاتيجية في بخىان العجيج مؽ الشغخيات الخياضية التي تتزسؽ أكثخ مؽ حالة qإلى ]
 البخاىيؽ :مثل 

      /xy/ = /x/ . /y/ , xy < /xy/ And /x/ - /y/ < /x/ + /y/           )وذلػ           )أ
  / تعخف باستخجام الحالات *xلان الؿيؼ السظمقة مثل /

الكثيخ مؽ نغخيات اليشجسة التي تتزسؽ أكثخ مؽ وضع كسا في حالة نغخية علاقة الدوايا  ()ب
السخكدية السذتخكة معيا في القؾس .) الحالات التي يقع فييا مخكد الجائخة داخل الداوية  ايةو السحيظة بالد 

 السحيظة , والتي يقع فييا الجائخة خارجيا , والتي يقع عمى احج ضمعي الداوية ( .

 )جـ( قانؾن الجيب تسام في السثمثات .

 الاستقراء الرياضي :.7

 الاستقخاء الخياضي في خظؾتيؽ :ويديخ البخىان عمى صحة قزية ما بظخيقة 

 [  n=1 أ ـــــ إثبات صحة القزية في حالة ]  

 [ فإنيا تكؾن صحيحة في حالةn=kب ــ إثبات إذا كانت القزية صحيحة في حالة ] 

  [k+1 ] 

ك صلاحية ىحا الأسمؾب مؽ البخىان لان الأمخ يبجو ليؼ وكأن البخىان اويفذل بعض التلاميح في أدر 
 [ بحيثn=k[  وعشجما] n=1 يعتسج عمى إثبات صحة الشغخية في حالتيؽ فقط : ]  

  [k>1وبعض التذبييات بالفئات عمى مؾا ]ثلا لؾ سأخخى تجعل التلاميح السذككيؽ اكثخ اقتشاعا ف قف
لؼ يحتؾي عمى عجد لانيائي مؽ الدلالؼ , ونخيج ان نعخف ما إذا كانت افتخضشا إن ىشاك درجا مؽ الدلا

ا مؽ التدمق لاي ارتفاع نخيجه عمى ىحا الجرج . فاذا تأكجنا إن أول سمسو شالسدافات بيؽ الدلالؼ تسكش
قخيبة مؽ الأرض بحيث يسكؽ الؾصؾل ألييا , وانو مؽ السسكؽ الؾصؾل الى أي سمسو أعمى مؽ الدمسة 

 مكانية التدمق لأي سمسو عمى ىحا الجرج .اليا مباشخة فانو يسكششا بحلػ ان نفتخض الدابقة 

مؽ الؾاضح بالتعؾيض السباشخ ان  4[ عجد طبيعي اكبخ مؽ x[ لكل ]x2+1< 22 اثبت إن ] مثال : 
 [ x=5[ في حالة ] x=1,2,3 and 4الستبايشة غيخ صحيحة في حالات ] 

25=32, 1+x2 = 1+25 = 26                        32> 26        (1) 

 [                                    x=5شة صحيحة في حالة ] بايالست.1
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 [x=nنفخض صحة الستبايشة في حالة ]  .2

 [   [ 2n > 1+n2  [ : 2والسظمؾب أنn+1>1(n+1)2 بزخب طخفي الستبايشة الرحيحة ] 

 [   [ 2n+1 > 2+2n2 

 2n 2>1+(n+1)2+2 وعميشا ألان أن نثبت أن     

 2n 2>1+(n+1)2+2ولكي يكؽ                  

 2n+n2     2+2n2+2<لابج أن يكؾن             

2+2n2 >2+2n +n2 then,    

 2n2>2n+n2ولابج أن يكؾن    

 ,n2>2nولابج أن يكؾن        

     n>2 ولابج أن يكؾن       

  2n+1>1+(n+1)2 في حالتشا ىحه  n>4وىحا صحيح لان 

 2 2n+1                [ 2n>1+n       ](n+1)+1<     (2)   أي أن           

 اذن( يتزح تؾافخ شخطي الاستقخاء الخياضي 2( و)1ومؽ )

      [2x>1+x2] [ لكلx]  4عجد طبيعي اكبخ مؽ . 

  . إعداد الخظط التدريدية :4

عمى وفق البخىشة  تخحةالسق الاستخاتيجيةأعجت الباحثات نسؾذجيؽ مؽ الخظط التجريدية الأولى عمى وفق 
( والثانية عمى وفق الظخيقة الاعتيادية التي تدتخجم في تجريذ مادة نغخية الإعجاد وتؼ 2الشغخية ممحق )

السختمفة وفي تجريذ السادة  الباحثات المؾاتي درسؽ السؾضؾعات الخياضية ةالاستفادة مؽ طخيقة وخبخ 
ذات الخبخة لأكثخ مؽ ثلاث سشؾات متتالية فزلا عؽ استذارة بعض مؽ تجريدي ىحه  مؽ ضسشيؼ تحجيجاً 

في طخائق التجريذ وبعج الأخح  حكسيؽات سابقة , وتؼ عخض الشسؾذجيؽ عمى عجد مؽ السؾ السادة لدش
تؼ  ة إعجاد باقي الخظط التجريدية البالغة عذخ  وإجخاء التعجيلات عمى الخظط استكسمت الباحثات بآرائيؼ

 ة.تجخيبيالسقتخحة والستزسشة أنسؾذج البخىشة الشغخية مقابل عذخه خظط لمسجسؾعة ال الاستخاتيجيةاستخجام 
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 إعداد أداة البحث : 

مؽ مدتمدمات ىحا البحث إعجاد اختبار تحريمي لسادة نغخية الإعجاد لعجم حرؾل الباحثات عمى اختيار 
 الإعجاد بالاتي :  مخت مخحمةجاىد وقج 

 :  إعداد أسئمة الاختبار.1
خل تؼ إعجاد ستة أسئمة شبو يالدمؾكية عمى وفق ترشيف م الأغخاضبعج تحميل السادة الجراسية وصياغة 

الاكتذاف . بحدب ندب الأىجاف التي تحققت و مدتؾى التحكيخ ومدتؾى التظبيق  لكل مؽ شاناث مقاليو
 ( .3إثشاء الجروس اليؾمية . ممحق )

 ق الظاىري للاختباردلتعرف عمى الر.ا2
% فأكثخ مؽ أراء السحكسيؽ 80تؼ عخضو عمى مجسؾعة مؽ السحكسيؽ واعتسجت ندبة قبؾل الأسئمة  

 وليحا أبقى عمى الأسئمة الدتة للاختبار .
 : ثبات الاختيار.3

تؼ اختيار عيشة استظلاعية مؽ طمبة الرف الأول في كمية التخبية مؽ الحيؽ درسؾا السادة السحجدة بيحا 
الاختبار  ؼوطالبة وطبق عميي طالباً  64بمغ عجدىؼ ( لعجم تؾفخ عيشة مؽ كمية التخبية الأساسية  )البحث

 29/4/2012بعج إن ابمغؾا بسؾعج الاختبار والسادة السحجدة مؽ قبل مجرس السادة , وأدي الاختبار بتاريخ 
ذات ثبات الشدبة عج ىحه وت (0.82 )اق للاختبارتدوبعج حداب معامل الفاكخونباخ بمغ معامل ثبات الا

( ىحا وقج تؼ 101, ص 1999, ) عؾدة ,  1999عالي ويسكؽ الاعتساد عميو حدب ما أشار إليو عؾده 
التأكج مؽ وضؾح أسئمة الاختبار عمى العيشة الاستظلاعية فزلا عؽ حداب متؾسط الدمؽ السدتغخق 

دؾيقة وبيحا عج  60شاسب للإجابة وبمغ للإجابة بعج تدجيل زمؽ انتياء كل طالب وطالبة , وعج الدمؽ الس
 لمتظبيق . الاختبار جاىداً 

أعظت الباحثات الجرجات الآتية لكل سؤال اعتسادا عمى وزن الدؤال مؽ خلال  ترحيح الاختبار :.4
لى االسدتؾى السعخفي الحي يؿيدو أولا وعج خظؾات حمو ثانيا  وبيحا تخاوحت درجة الاختبار مؽ صفخ 

 درجة .15حدابي درجة بستؾسط  30
 تظبيق البحث :

في  ت الباحثات بتظبيق البحث بجخؾل احج الباحثات لتجريذ مادة نغخية الإعجاد في الرف الأولأبج 
ريذ لغاية  جواستسخت بالت 4/3/2012الجراسي الثاني برفتيا مجرسة السادة بتاريخ  الفرل

 ذج السقتخح وبالجاخل الآتية : إذ درست السجسؾعة التجخيبية عمى وفق خظؾات الشسؾ  10/5/2012

زسؽ تعخيفيؼ تقبل البجء بالتجريذ الفعمي بالأنسؾذج وزع عمى الظمبة الكخاس لسحاضخات نغخية ت -
بأنؾاع البخىشة الشغخية ولكل نؾع أعظي التعخيف الشغخي والتعبيخ بالخمؾز ومثال أو أكثخ عشو وأعظيت 

اعات تجريدية مكثفة مع شخح وافي ليحه الأنؾاع مبيشة س 4ضسؽ الأسبؾع الأول في الفرل الثاني بؾاقع 
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ة ومعخفة كيؽية استشباطيا والاستفادة مشيا شظمبة اليجف مؽ دراسة ىحا السؾضؾع لمتعخف عمى أنؾاع البخىمل
في بخىشة الشغخيات والشتائج لسادة نغخية الإعجاد التي تعتسج بذكل كبيخ عمييا وليكؾن لجى الظمبة السقجرة 

في تجريذ الخياضيات في مخحمة التعميؼ الأساسي عشجما يكؾن  امل مع ىحه الأنؾاع مدتؿبلاً عمى التع
 فييا أي يشقل خبختو الفكخية إلى تجريذ . جامعياً  معمساً 

بعخض مقجمة تسييجية ثؼ تبجأ السجرسة  اعظاء عجاد مؽ خلالالجخؾل إلى مؾضؾعات مادة نغخية الأ-
والشتائج الستعمقة في كل درس وإعظاء نؾع البخىشة لكل واحج مشيا عمى والشغخيات الجرس وشخح التعخيفات 

 فقالب الحل عمى و ظ( وبحدب ورودىا في الجرس ومؽ ثؼ إعظاء مثال والظمب في ال1السخظط ) فقو 
انسؾذج البخىشة السشاسب مع تدسيتو والديخ عمى وفق خظؾات ذلػ الأنسؾذج  .تؼ إعظاء تساريؽ وواجبات 

وان كان بالإمكان استخجام أكثخ مؽ  االحي استخجمو لحمي البخىانيع تدسية الأنسؾذج ميا ملحبيتيو 
فتقجم السجرسة نفذ الجرس  زابظةالسجسؾعة الفي ة .إما قذانسؾذج ويتؼ مشاقذتو الظمبة في درس السشا

في عخض  الجخؾل لمجرس ومؽ ثؼ مشاسبةإعظاء مقجمة  :بظخيقتيا الاعتيادية التي تعتسج الخظؾات الآتية
الشغخيات والسبخىشات والشتائج وطخيقة حميا بحدب ما ورد في الكتاب السشيجي التعخيفات و  الجرس بحكخ

أسئمة إثشاء الجرس وفي نياية العخض يتؼ  4-3 لا تتجاوزمع تؾجيو مجسؾعة أسئمة حؾارية خلال الجرس 
 التحريميلتجريذ طبق الاختبار اسئمة ثؼ إعظاء الخاتسة والؾاجب السشدلي .في نياية الاع الى ساالاست

 وتؼ ترحيح إجاباتيؼ . 22/5/2012عمى مجسؾعتي البحث في يؾم الاحج  بتاريخ 

 : الهسائل الإحرائية

مؽ خلال اعتساد قانؾن  SPSS ة الإحرائية  بببخنامج الحقي بالاستعانةتؼ تحميل بيانات الظمبة  
عؽ تحميل  ة مجسؾعتي البحث فزلاً مبمؽ متغيخات تكافؤ ط تحققيؽ لمتي لعيشتيؽ مدتقمتائالاختبار ال

في حداب معادلة الفاكخونباخ لحداب معامل  Microsoft Excel نتائجو .كسا تؼ الاستعانة ببخنامج 
 . التحريميالثبات للاختبار 

 عرض نتائج البحث : 

" لا يؾجج دلالة إحرائية  بعج ان تؼ تحميل البيانات سيتؼ عخض الشتائج عمى وفق فخضيتو والتي تشص   
بية التي درست بشسؾذج البخىشة يخ جطمبة السجسؾعة التتحريل متؾسظي  ؽبي   0.05عشج مدتؾى 

التي درست بالظخيقة الاعتيادية" ثؼ حداب الستؾسط الحدابي  زابظةالشغخية وطمبة السجسؾعة ال
ولسقارنة الستؾسظيؽ الحدابيؽ ثؼ استخجام  زابظةبية واليخ جتيؽ التؾعوالانحخاف السعياري لظمبة السجس

 : الآتيالشتائج في الججول  درجتيؽ وأتي لعيشتيؽ مدتقمتائالاختبار ال
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 (   3جدول )  

 ينتمقي لعينتين مدتتائنتائج الاختبار ال

الانحخاف  الستؾسط الحدابي العجد السجسؾعة
 ت السحدؾبة السعياري 

 بيةيخ جالت

 

23 

 

19.913 

 

4.316 

 

0.731 

 

 0.467 4.503 18.667 42 زابظةال

 

والبالغة α/ 2مؽ ؾيسة  اكبخ 0.467والبالغة  Sigالججول الدابق نجج ان الؿيسة السعشؾية  ةوبسلاحغ
بية يخ جبيؽ متؾسط السجسؾعتيؽ الت 0.05فخق ذو دلالة معشؾية عشج  لا يؾججوىحا يعشي أن  0.025

 الظمبة لسادة نغخية الإعجاد . ة الشغخية في تحريلشالبخىة أي انو لا يؾجج تأثيخ لشسؾذج زابظوال

ويخجع الدبب في عجم عيؾر الفخق الجال إحرائيا لظبيعة نغخية الاعتجاد التي بخىشت نغخياتيا عمى 
الشساذج الستشؾعة في البخىشة الشغخية والتي درست لظمبة السجسؾعتيؽ ويبجو أن تعخيف الظمبة بأسساء 

لؼ يؤثخ عمى تحريميؼ الجراسي لتمػ السادة لان الظمبة يخكدون في الامتحان عمى وطخائق تمػ الشساذج 
تؾقع الباحثات أن ىحه ت. ولكؽ  استخجاماتياالتسكؽ مؽ طخق البخىشة بغض الشغخ عؽ أسسائيا ومؾاقع 

ر مؽ خلال الاختبا وذلػ الظمبة في اختيار الأسمؾب السشاسب لمبخىشة لاحقاً  خبخةالسعخفة ستكؾن ضسؽ 
الشغخي الحي اجخي عمى كلا السجسؾعتيؽ والخاص في تحجيج اسؼ نسؾذج البخىشة الشغخية السشاسب لكل 
نغخية أو نتيجة فزلا عؽ الاستبيان السفتؾح الحي عخض عمى طمبة السجسؾعة التجخيبية في يبان مجى 

اذج والحي أبجى الظمبة يؼ لتمػ الشسفيساستفادتيؼ مؽ التعخف عمى نساذج البخىشة الشغخية في تؾسيع مجى 
ات الستسثمة باسؼ ثيخ ارتياحيؼ واستستاعيؼ مؽ ذلػ فزلا عؽ تشؾيع الظخيقة الاعتيادية بالتعخف وإعظاء الس

 تمػ الشساذج وأساليب بخىشتيا .

 الاستنتاجات : 

 حؾي وججت الباحثات انو الظخيقة الاعتيادية السدتخجمة في تجريذ مادة نغخية الإعجاد طخيقة ت .1
اياىا جسيع نساذج البخىشة الشغخية التي قجميا فخدريػ وذلػ لظبيعة مادة نغخية الإعجاد مؽ في ثش

 تيا .ادون ذكخ مدسي
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تعخيف طمبة لرف الأول بسدسيات نساذج البخىشة الشغخية في مادة نغخية الإعجاد لؼ يحدؽ  .2
 الخبخة في ذلػ . يؼ, عمى الخغؼ مؽ اكتدابيؼتحريم مؽ بجرجة كبيخة

 التهصيات : 

  تؾصي الباحثات كل مؽ :

ات لشساذج البخىشة في السؾضؾعات التي تحتاج إلى دسيجرسات الخياضيات بإعظاء التمجرسي و م .1
 .ذلػالبخىة لإكداب الظمبة الخبخة في 

القائسيؽ عمى تحجيث السشاىج الجامعية إلى إضافة مؾضؾع لشساذج البخىشة الشغخية الى مادة  .2
 طخائق التجريذ .

 المقترحات : 

 الجراسات الآتية :اجخاء الي تقتخح الباحثات حلمبحث ال استكسالاً 

ل في تجريذ السؾضؾعات اليشجسية وبيان أثخىا يمقارنة نساذج البخىشة الشغخية مع نسؾذج فان ى .1
 يل والتفكيخ .رفي التح

 السؾصل.ة أقدام الخياضيات في جامعة بمسؾذج البخىشة الشغخية في تفكيخ طبيان اثخ ان .2
 التعخف عمى اساليب البخىشة الشغخية التي يدتخجميا تجريديؾ الخياضيات في السؾصل. .3
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 (1ملحق )

 أسماء السادة المحكمين 

 

 

 الأسماء

 

 العلمي اللقب

 

 التحصيل الدراسي /مكان العمل

 /كلٌة التربٌة/جامعة الموصل الفٌزٌاءطرائك تدرٌس  أستاذ مساعد د. عبد الرزاق ٌاسٌن

 لتربٌة/جامعة الموصلاجبر /كلٌة   -رٌاضٌات أستاذ مساعد د. عبد العالً جاسم

 معة الموصلامعادلات/كلٌة التربٌة/ج -رٌاضٌات  أستاذ مساعد د. أكرم حسان

 / كلٌة التربٌة/جامعة الموصلبرج -رٌاضٌات مدرس د. فادٌه سنحارب
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 رٌاضٌات /كلٌة التربٌة الأساسٌة/جامعة الموصل مدرس د. أكرام حازم عموي

 مدرس د. سعد جلٌل

 

 رٌاضٌات /كلٌة التربٌة الأساسٌة/جامعة الموصل

 

 د. عمار صدٌك

 

 /كلٌة التربٌة /جامعة الموصل برج -رٌاضٌات أستاذ مساعد

 

 الموصلعلوم حٌاة /كلٌة التربٌة/جامعة  طرائك تدرٌس أستاذ مساعد د. مأرب محمد احمد

 

 

 (2)ملحق  

 خطة تدريسية باستخدام أنموذج البرهنة النظرية

 

 الكلٌة : كلٌة التربٌة الأساسٌة 

 المادة : نظرٌة الأعداد      المسم : الرٌاضٌات                              

 الموضوع : لابلٌة المسمة ولخواص الأساسٌة        المرحلة : الأولى                               

  دلٌمة 90الزمن:       المجموعة : التجرٌبٌة                           

 

 السلوكٌة : أن ٌكون الطالب لادرا على أن  الأغراض

 / ٌعرف لابلٌة المسمة .1

 / ٌبرهن الخواص الأساسٌة لعلالة لابلٌة المسمة .2

 فً البرهان عند الحاجة . / ٌوظف الخواص الأساسٌة3

 / ٌوظف طرق البرهنة النظرٌة فً برهنة الخواص الأساسٌة لعلالة لابلٌة المسمة .4

 

 الوسائل التعلٌمٌة : السبورة , أللام ألماجٌن .
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 رٌة الآتٌة ٌممدمة : تذكٌر الطلبة بموضوع الاستمراء الرٌاضً من خلال طرح الأسئلة التذك

 ضً ؟ ما تعرٌف الاستمراء الرٌا

 ما هً خطواته؟

 كما تذكر التدرٌسٌة الطلبة بأنواع البرهنة النظرٌة مسجلة على جزء من السبورة 

 عرض الدرس /

 a≠0حٌييا ان  aالتدرٌسييٌة لالباح يية ت : تسييجٌل علييى السييبورة تعرٌييف لابلٌيية المسييمة : العييدد الصييحٌ  

 ٌحميك المسياواة  cد عدد صحٌ  وفمط أذا وج a/b ونكتب   bت للعدد الصحٌ  divisor ٌكون لاسما ل

b=ca  كما نمول أنa  عامل من العواملb   أوd  لابل لمسمة علىa   أوb   من مضاعفاتa  . 

وتنالش الطلبة فً اختٌار طرٌمية البرهنية وتكتب التدرٌسٌة الخواص الست الأساسٌة لعلالة لابلٌة المسمة 

  الآتًوتعرض الشكل النظرٌة المناسبة لكل خاصٌة بحسب تعرٌف كل لانون 

 أعداد صحٌحة فتكون الخواص  a ,b ,c مبرهنة : لتكن 

 

 الخواص الأساسٌة

 

 الموانٌن البرهنة النظرٌة

لجمٌع الأعداد  a /تbx+cyفان ل  a/c و  a/b / أذا كان 1

   x, y الصحٌحة 

 

 لانون الانتمالٌة

 لانون الرفع المنطمً   ac/bc فان   a/b / أذا كان 2

 لانون الانتمالٌة a/c فان  b/c و   a/b / أذا كان 3

 لانون الانتمالٌة a≥b فان  a/b وكان  a>0  , b>0 / أذا كان 4

 لانون الرفع المنطمً a1/b1 فان   a/b / أذا كان 5

 لانون الانتمالٌة a=  b فان     b/a و   a/b/ إذا كان 6

 لانون الانتمالٌة  ة  مستخدمالتدرٌسٌة : تبدأ ببرهان الخاصٌة الأولى 

ما ٌستخدم فً مجالات أخرى خارج الرٌاضٌات  ا  الانتمالٌة / هو برهان منطمً سهل الفهم لأنه ك ٌر

 ت q , p & rب المنطمً للانتمالٌة هو كالأتً ل كٌالتر

 تكتب الخاصٌة الأولى : 
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بحٌا أن   s ,t فانه ٌوجد عددان صحٌحان  qت تم ل a/c و ل  pت تم ل a/b لما كان ل  ت:1لالبرهان 

c=at , b=as               وعلٌه فأن bx+cy=asx+aty =a (sx + ty) 

 a/(bx+cy)  ومنه نجد أن : 

 التدرٌسٌة : تطلب من الطلبة مشاركتها فً برهنة الخاصٌة ال انٌة باستخدام لانون الرفع المنطمً

 : كالاتًب صال  منطمٌا للبراهٌن , وصورة لانون الرفع هً لانون الرفع المنطمً : هذا المانون أسلو

 p,q)ل

 :  انٌةتكتب الخاصٌة ال

 

 x,y لجمٌع  /aت ax+by ت نستنتج ان ل1إذن من ل a/a لاحظ أن   a/b لنفرض إن  ت:2لالبرهان 

 ac/bc نحصل على  x=c  , y=c ولٌكن 

تٌن ال ال ة والرابعة الملخص ٌسٌتم برهان الخاصوبنفس طرٌمة برهان الخاصٌة الأولى وبمنالشة الطلبة 

: مراجعة لما عرض من خواص لمابلٌة المسمة ولوانٌن البرهنة المناسبة لها من خلال الجدول 

 المعروض إمامهم .

 

 التقويم : 

 تسأل الطلبة الأسئلة الآتٌة : 

 / عرف لابلٌة المسمة ؟ 1

 / اذكر الخواص الأساسٌة لمابلٌة المسمة ؟ 2

 اذكر منطوق لانون الانتمالٌة , والرفع المنطمً . /3

 

  : الواجب المنزلي

 .تطلب من الطلبة تسمٌة استخدام طرق البرهنة المحددة لبرهنة الخاصٌتٌن الخامسة والسادسة 

 

 المصادر : 

 ت , ممدمة فً نظرٌة الإعداد 1993/ الذكٌر , فوزي احمد وسمحان , معروف عبد الرحمن ل1

 .المملكة العربٌة السعودٌة ,سعود  جامعة الملن

ت , طرق تدرٌس الرٌاضٌات . ترجمة محمد أمٌن المفتً وممدوح محمد سلٌمان  1986/ بل , فرٌدرٌن ل2

 , الماهرة , الدار العربٌة للنشر والتوزٌع .  2ج 2ط
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 (3ملحق)

 الاختبار التحصيلي

 

  :فان  a≠0عددان صحٌحان وكان  a,b / برهن على انه إذا كان 1س

    [
 

| |
] | |        [

 

| |
]        

 

      ab/c فان :   1=(a,b)وكان  a/c  ,b/cبرهن على انه اذا كان  /2س

 

 ت معرفة كالتالً : an/ عرف المبدأ ال انً للاستمراء الرٌاضً ,  م ا بت انه إذا كانت المتتالٌة ل  3س

an = -2an-1+ 3an-2  n>1     ,               a0= 0,a1=4                          

 فان 

an= 1-(-3)n       n>0                                                          

 

 عددٌن صحٌحٌن لٌس كلاهما صفرا فان :   a ,b / ا بت بم ال انه إذا كان 4س

(a,b) =(-a,b) =(a,-b)=(-a,-b)                                                   

 

المشترن الاصغر /جد الماسم المشترن الاعظم باستخدام طرٌمة خوارزمٌة اللٌدس والمضاعف 5س

 ت 33,75باستخدام المبرهنة للعددٌنل

 

/عرف الاعداد المتحابة  م اذكر لاعدة  ابت بن لرة لتولٌد الاعداد المتحابة وبٌن هل ان الاعداد 6س

 هً اعداد متحابة او لا. n=2الناتجة عندما 
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